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ESERCIZI DI MATEMATICA - classi VA B Ist

E data una semicirconferenza di diametro AB = 2r e centro O. Siano M ¢ P due suoi punti

A m
tali che M appartenga all’arco AP e sia MBP = rE

Posto 4BP = x, trova la funzione ¥ = f(x) che esprime il rapporto fra le aree dei triangoli
AMP e BOP
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— AM AP —

AMP _2 e B

R. BOP= 1 — y:f(x)=—2 tgx_E
EOBBPsenx

Determinare i coefficienti a, b, ¢, d nella formula y= ax’ + bx* + cx+ d in modo che il
grafico passi per O (0,0) e la curva abbia un punto di flesso nel punto F(1,1) con tangente in
F parallela all’asse delle x. R. y=x’-3x"+3x

Studia la funzione y=2xInx e rappresentane il grafico.

Integrali delle funzioni razionali fratte del tipo:

f—q dx b) J‘ip)ﬁ-q dx

ax’+ bx+c ax*+bx+c

A>0

A B _A . _
—>‘[a(x—_)61)dx+f(x_x2)dx—a ln‘x x1‘+Bln|x x2|+K

II caso: A=0
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III cas

) J

si ottiene %f

b J
/
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X—x,

+K

q q —4 -2 g
—4 gy = | —t—dx=2]| (x—x,) dx=
ax’+bx+c f a(x—x,) a‘[ l

Q

L—i_qu = Hf%dxﬁ[idx:é 1 +§1n|x—x1|+K
ax’+bx+c a(x—x,) a(x—x,) a(x—x,) a

o: A<0
2;2 N dx si applica al denominatore il metodo del completamento al quadrato, per cui
ax” +bx+c
1 x+k b —A
dx=L— arct +K k=— ==
(x+k)+m’ amE con 2a " 4a’
X+
zp—qu si riconduce l'integrale alla forma
ax"+bx+c
2ax+b h
zax—dx + fz—dx = ln‘ax2+bx+c‘+larctgﬂ+K
ax"+bx+c ax"+bx+c m m



esempi

+5 A B
1) II caso: Imdx = f(x—3)2 dx+f mdx per determinare A e B si imposta la
+5 A+ B(x—3
seguente identita: al 5= ( > ) —>x+5=A+B(x-3)
(x—3) (x—3)
se x=3—-8=4
se x=0-5=8-3B—B=1
x+5 8 1 —8
———dx = X+ dx = ——+In|x-3|+K
J’)c2—6x+9 J’()6—3)2 f (x—3) (x—3) | |
x+2
2) I1I caso: ———dx =
)M caso: X —dx+6
2x —4+4+4 1 2x —4 1 8
:——d:——dx+——dx:
J 2x*—4x+6 2f2x2—4x+6 2f2x2—4x+6
1
— Linlox?—dx+6l + 4 ———ar -
2 | | f(x—2)2+2
1 2 4 x—2
= —In]2x"—4x+6 —arctg———+K
> n| | et
Esercizi sugli integrali
Calcola i seguenti integrali:
Icaso: A>0
1 1 x+2
1. dx 2. —dx 3, ————dx
f x’—4 f xX’—x—6 'f x’—2x-3
R Llnl—2-Line+2+K R Linfr—3—tinfc+2+K R lnp—3—Lin|x+ 1|+ K
4 4 5 5 4 4
Il caso: A=0
1 x+1 1
1 dx 2 ———dx —dx
f x’—4x+4 f x*=2x+1 'r x*+8x+16
— 2 —1
R. x_2+K R. In|x—1| x_1+K R. x+4+K
IIT caso: A<O0
1 1 2x+5
1. dx 2. ————dx ———dx
f x’+4 '[ X +2x+3 '[ x2+3x+5
1 X V2 x+1 2x+3
R. —arctg—=+K R. —arct +K R. In|x’+3x+5|+—arct +K
27787 2 TR | e




	ESERCIZI  DI MATEMATICA - classi  V A B  lst

